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Soru 1) G mertebesi 5 olan bir basit graf ve

H, G grafinin tiimleyeni olsun. Eger
Q6)-2(H)=8

ise H tiimleyen grafinin kenar sayisi kagtir?

G'nin mertebesi (kose sayisi) 5 ise H'in mertebesi
de 5'tir. G'nin boyutu (kenar sayisi) m ise H'in
boyutunun n(n-1)/2 - m oldugunu da biliyoruz. O
halde

(6) = 2(m-n) = 2m-10
ve

Q(H) = 2((h*-n)/2-m-5)
olur ve bdylece

Q(6)-Q(H) = 4m-20
elde edilir. O halde 4m-20 = 8 denkleminden m = 7
bulunur ve ftiimleyenin kenar sayisinin 10-7 = 3
oldugu bulunur.

Soru 2) Bir derece dizisindeki 2'lerin omega
invaryantin hesaplanmasinda neden &onemsiz
oldugunu agiklayiniz

Derece dizisindeki her bir d sayisi igin omega
invaryantin  karsilik gelen degeri d-2'dir.
Dolayisiyla d=2 iken bu sayinin omegaya katkisi
2-2 = 0 olur. Yani 6nemsizdir. Topolojik olarak da
derecesi 2 olan bir kose, bir kenar (izerine
eklendiginde o kenara komsu yeni bir yiiz olusmaz.
Sadece o kenara komsu gokgenin uzunlugunu 1
arttirir. Bu kapali yiiz sayisinin artmayacagi
anlamina gelir ki bu da omega invaryantin
degismemesi anlamina gelir.

Soru 3) Bir Cn devirli grafina yeni bir kenar
ekledigimizde elde edilen baglantili grafin
omega invaryanti hangi degerleri alabilir?

Baglantili bir graf elde edilmesi istendiginden iki
ihtimal vardir. Mevcut iki kogeyi birlestiren bir
kenar devirli grafi iki kapali yiize béler ve omega
invaryanti 2 olur. Eger devirli graf lizerindeki bir
noktay!r disaridaki yeni bir koseye birlestirirsek
yeni bir yiiz olusmaz ve omega invaryanti O olur.

Soru 4) Uzunlugu 5 olan bir devir iceren bir
grafin  neden iki pargal  bir graf
olamayacagini agiklayiniz.

Iki pargali bir grafta késelerin bir kismi siyah
geriye kalanlar beyazdir ve her bir kenar bir
beyaz koseyi bir siyah koseye birlestirir. Eger 1,
3,5, 7, .. gibi tek uzunluklu bir devir (burada 5
verilmis) varsa, diyelim ki beyaz kogseden
basladigimizda devirin son kdsesi siyah bir kdse
olacaktir. Ama bir devirin baslangig ve bitisi ayni
kose olmalidir.

Soru 5) 20 kenara sahip bir dostluk grafinin
kose sayisi hangi degerleri alabilir?

D dostluk grafinin kenar sayist m = rs
oldugundan rs = 20 olacak sekildeki r:3 ve s»2
dogal sayilarini bulmaliyiz. Bunlar r=4, s= 5; r=5,
s= 4 ve r=10, s= 2 seklindedir. D.* dostluk grafinin
kose sayisi ise n = s(r-1)+1 olup bu ig (r,s) ikilisi
igin sirasiyla n = 16, 17 ve 19 elde edilir.

Siire 50 dakikadir. Bagarilar. inc
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